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Arithmetique

Ce que sait faire I'éleve

Exemple de réussite

Repéres annuels de progression

e Il calcule le quotient et le reste
dans une division euclidienne.

détermine si un nombre
entier est ou n’est pas multiple ou
diviseur d’un autre nombre entier.

détermine les nombres
premiers inférieurs ou égaux a 30.

de

e |l utilise les criteres
divisibilité (par 2, 3, 5, 9, 10).

e Il décompose un nombre
entier strictement positif en produit

de facteurs premiers inférieurs a 30.

modélise et résout des
problemes faisant intervenir les
notions de multiple, de diviseur, de
qguotient et de reste.

¢ 147 éleves sont répartis par
équipe de 16 pour un concours.
Combien d’équipes entiéres peut-on
constituer ? Combien manquerait-il
d’éleves pour constituer la derniere
équipe ?

. Il identifie les multiples de
14 parmi les nombres suivants : 56 ;
141 ; 280.

. Il dresse la liste des diviseurs
de 28.
. Il retrouve la liste des

nombres premiers inférieurs a 30.

¢ Détermine, parmi les nombres
2, 3,5, 9 et 10, les diviseurs de 456
et 1980.

¢ |l décompose 84 en produit de
facteurs premiers.

¢ Problémes faisant intervenir
les notions de multiple, de diviseur,
de quotient et de reste :

¢ Un garcon de café doit répartir
36 croissants et 24 pains au chocolat
dans des corbeilles. Chaque corbeille
doit avoir le méme contenu. Quelles
sont les répartitions possibles ?

¢ Un bibliothécaire doit répartir
420 livres sur des étageres. Chaque

étagére doit contenir le méme
nombre de livres.
¢ Est-ce possible avec 18

étageres ? Avec 21 étageres ?

Le travail sur les multiples et les
diviseurs, déja abordé au cycle 3,
est poursuivi. Il est enrichi par
I’introduction de la notion de
nombre premier. Les éleves se
familiarisent avec la liste des
nombres premiers inférieurs ou
égaux a 30. Ceux-ci sont utilisés
pour la décomposition en produit
de facteurs premiers.

Introduction : Chocolats

l. Rappels sur la division euclidienne

On utilise la division euclidienne pour résoudre des problemes de partage avec les nombres entiers

o Définition : Effectuer la division euclidienne de a par b # 0, ¢’est trouver deux nombres q et r (le
quotient et le reste) tels que :
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e Exemple: dividende 51

1 3 diviseur
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quotient

Ol Njw N

reste

IConclusion : 187 = 13 x 14 + 5|

Exercices : 15 —-16 — 17 — 18 — (19) — 24 (fiche) : technique opératoire
20 — 21 - 22 — 23 a 28 (fiche) : résolution de problémes

S3 | e Remarque : Si le reste de la division euclidienne de a par b est nul, on dit que :
— aestun multiple de b
— b estun multiple de a
— aestdivisible par b
e Attention : Ne pas confondre division euclidienne et décimale ! Par exemple 10 + 4 = 2,5 (pas de
reste) mais 10 n’est pas divisible par 4.
e Méthode : Trouver tous les diviseurs de 36 : On va jusqu’a V36
1123416
36|18 12| 9 | 6
e Exercices: 29 a 31 (fiche) — 34 — 35 et 36
Criteres de divisibilite
>4 Critére de divisibilité par 2

Un nombre est divisible par 2 si son chiffre des unitésest0;2 ;4 ;6 ou 8.

Exemple : 15 738 est divisible par 2 car il se termine par 8 qui est un nombre pair.

Critere de divisibilité par 5
Un nombre est divisible par 5 s'il se termine par 0 ou 5.

Exemple : 1 275 est divisible par 5 car il se termine par 5.

Critere de divisibilité par 10
Un nombre est divisible par 10 s'il se termine par 0.

Exemple : 1 270 est divisible par 10 car il se termine par 0.

Critére de divisibilité par 3
Un nombre est divisible par 3 si la somme de ses chiffres est divisible par 3.

Exemple : 35796 825 est divisiblepar3car3+5+7+9+6+8+2+5=45
et nous voyons que 45 est divisible par 3. On a méme 4 + 5 =9 (divisible par 3).
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Critere de divisibilité par 4
Un nombre est divisible par 4 si le nombre formé par ses deux derniers chiffres est divisible par 4.

Exemple : 356 548 est divisible par 4 car il se termine par 48 et nous voyons que 48 est divisible par 4.

Critere de divisibilité par 9
Un nombre est divisible par 9 si la somme de ses chiffres est divisible par 9.

Exemple : 423 est divisible par 9 car 4 + 2 + 3 = 9 et 9 est divisible par 9.

e Exercices: 37 a 41 (Fiche) + 32 et 33

1. Nombre premier

S5

s6 | Définition : Unnombren > 1 est un nombre premier s’il ne possede que 2 diviseurs : 1 et lui-méme.

e Exemples : 1 n’est pas premier. 8 n’est pas premier car il est divisible par 1, 2, 4...
13 et 17 sont des nombres premiers

e Exercices : 43 — 44 — (45) — 46 — 47 (fiche) + Jeu de Juniper Green : Prévoir fiches

g7 | L Décomposition d’'un nombre en produit de facteurs premiers
e Propriété : Tout nombre peut étre décompose de facon unique en un produit de facteurs
premiers
e Méthode : Décomposons 162 : 162 =|2(x 81
81 = 3|x 27
27 =3|x 9
9=3|x3
3=[3[X1 «—— stop

Conclusion : 162 = 2 x 3 x 3 x 3 x 3

e Exercices : 48 — 49 (fiche)

e Application : Simplifier une fraction pour la rendre irréductible (c’est-a-dire la plus simple possible)

S8

e Meéthode : Simplifier au maximum o2

1
2520

On connait la décomposition de 162 (voir plus haut). Décomposons 2520 :

2520 =[2|x 1260
1260 =2|x 630 |C0nclusion:2520=2><2><2><3><3><5><7\
630 =|2|x 315
315 =3|x 105 0 déduit 162 _  2x3x3x3x3  _ 3x3 _ 9
105 =[3|x 35 N EN QedUIt QUE 5 0 = 2xaxaxaxaxsx? _ 5x7 _ 35
35 =|5|x 7
7=7x1 e Exercices : 50 (fiche)
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